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  Presupunem că ambele numere a şi b nu depăşesc 11 2015 , adică  

 











11

11

2015

,2015

b

a
































11
sin

1

11
cos

1

2015
cos

1

,2015
sin

1

2

2

c

c

c

c


















.2015
cos

1
0

,2015
sin

1
0

11

sin

11

cos

2

2

c

c

c

c
 

 

Rezultă că 1111

1

11

sincos

201520152015
cossin

1
2

22






 cc

cc
, contradicţie.  

 

Astfel, cel puţin unul dintre numerele a  sau  b este mai mare decît  11 2015 .  

 
 

  B6.  Inegalitatea din enunţ se scrie astfel:   
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Avem baabba 2233       022  babbaa      0
2

 baba  - inegalitate justă 

   Rba, . Analogic cbbccb 2233   şi accaac 2233  . Atunci prin sumare parte cu parte 

obţinem inegalitatea:         2222223332 acbcbabaccba     
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  Pentru a demonstra (1), adunăm la ambele părţi ale inegalităţii juste (2) expresia  
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deoarece 1 cba . Egalitatea are loc dacă şi numai dacă 1 cba . 

 

 

 

 

 

 

  B7.  Fie  OJFIE  .  

Din       ABCmFCBmKFIm o90  

   EJLmLJCmo  90 ,  

    BKImIKFm o180  

    JLCmBACm oo 180180  
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
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 .  Din    EJOmIFOm   

şi    JOEmFOIm    

JOEFOI  ~     LJOmKFOm  . 
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  LJOKFO  ~   

    JOLmFOKm      

punctele K, O, L sunt coliniare   dreptele JF, IE, KL sunt concurente.  

 

 

  B8.  Menţionăm că submulţimea  1S   este o submulţime perfectă minimală. Ca urmare, orice altă 

submulţime perfectă minimală nu conţine numărul 1.  

  Fie nf  numărul tuturor submulţimilor perfecte minimale ale mulţimii   nAn ...,,2,1 . Evident 11 f  

şi 12 f .  

   Presupunem că 2n . Numărul submulţimilor perfecte minimale ale mulţimii nA , care nu conţin 

numărul n, este egal cu 1nf .  

   Pentru orice submulţime perfectă minimală S  a mulţimii nA , care conţine numărul n , efectuăm 

următoarea procedură: eliminăm numărul n din S, iar din toate elementele rămase scădem 1 (toate 

elementele mulţimii iniţiale S erau mai mari decît 1). Astfel obţinem o submulţime perfectă minimală a 

mulţimii   2...,,2,12  nAn . Rezultă că numărul submulţimilor perfect minimale ale mulţimii nA , 

care conţin numărul n, este egal cu 2nf . Prin urmare, 21   nnn fff , iar 121  ff .  

 Rezultă că numerele nf  sunt numerele Fibonacci şi  
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