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  B9. Pentru orice 0x  avem     31310 22
 xPxP    (1).       

Pentru 2015x  din (1) obţinem  

         1032015131020251310201532015 2222  PP .  
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1 x , atunci   1011  xxP . Dacă 32

12  xx , atunci 
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Fie 20150 x , iar 32

1  nn xx ,   *Nn . Avem 031

2

11   nnnn xxxx ,   *Nn   şirul 

 
Nnnx


 este strict crescător, adică ...... 1210  nn xxxxx  

Prin aplicarea inducției  matematice se arată că   10 nn xxP ,   *Nn .  

Fie      10 XXPXQ . Cum   0nxQ ,   Nn ,    0xQ ,   Rx      10 XXP .  

Efectuăm verificarea:   20252015 P ,   xxxxxP  222 13103133 ,  

    ;0x ,     xxxP  101010 . Astfel    10 XXP . 
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  B11.  Fie al , bl , cl  lungimile bisectoarelor interioare ale ABC  

duse din vîrfurile A, B şi, respectiv C.  
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  B12.  Fie   naaajV ...,,,, 21  mulţimea tuturor vectorilor cu  1n  componente din mulţimea Y , 

astfel încît iaj   pentru orice i, ni 1 .  

  Pentru orice i, ni 1 , notăm  iXX i \ . Vom pune în corespondenţă fiecărei funcţii f cu 

proprietatea cerută un vector din V după regula:         nXfXfXfXff ...,,,,, 21 . 

 Aplicaţia este corectă, adică obţinem un vector din V, deoarece      XfXXfXf ii  , ni 1 .  

  Această corespondenţă este inversabilă, şi anume, fiecărui vector dat  naaajv ...,,,, 21  din V îi 

vom pune în corespondenţă o funcţie f , definită astfel:   jXf  , iar pentru orice submulţime XT  , 



XT  , definim   paTf  , unde  Tiip  |min  (acest minim există, deoarece XT  ). Se verifică 

lesne că       BfAfBAf ,min . De asemenea se verifică lesne că funcţiei construite f  îi 

corespunde vectorul dat v.  Astfel, corespondenţa construită este bijectivă. 

  Prin urmare, numărul funcţiilor cu proprietatea cerută este egal cu cardinalul mulţimii V,  
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(pentru fiecare  Yj  există j valori posibile pentru fiecare dintre numerele naaa ...,,, 21 , astfel încît 

vectorul  naaaj ...,,,, 21  să aparţină V ).  


