A 60-a OLIMPIADA DE MATEMATICA A REPUBLICII MOLDOVA
Chisinau, 27 martie 2016
A treia proba de evaluare pentru OBM 2016 si OIM 2016

B9. Fie « |0, Z |.Determinati cea mai mica valoare numerica posibila a expresiei
5 p p

P=(1+cosa)(1+ 1 j+(1+sina)(1+ 1 j

SN« COS o

B10. Fie AA,...A, un poligon regulat cu 14 laturi. Demonstrati ca dreptele
AA,, AA, si AA sunt concurente.

B11. Fie patrulaterul inscriptibil ABCD. Cercul de diametru AB intersecteaza
dreptele CA, CB, DA si DB in punctele E, F, G si, respectiv H (toate diferite de
A si B). Dreptele EF si GH se intersecteaza in punctul I . Demonstrati ca
bisectoarea unghiului GIF si dreapta CD sunt perpendiculare.

B12. In plan sunt date 2016 cercuri distincte, toate fiind de raza 1. Sa se arate ca dintre
ele oricand pot fi selectate 27 de cercuri astfel incat: sau oricare doua cercuri selectate se
intersecteaza intre ele, sau nici 0 pereche dintre cercurile selectate nu se intersecteaza
intre ele.

Timp alocat - 4,5 ore astronomice

Fiecare problema rezolvata corect se apreciaza cu 7 puncte.

MULT SUCCES!



60-as MATEMATHUYECKAS OJIMMIIMAJIA PECITYBJIMKHU MOJIJIOBA
Kuwunes, 27 mapma 2016 2o0a
Tpernit otOopounslii Typ mist BMO 2016 1 MMO 2016

BO. HYCTL o € [O, %j . HaﬁHHTC HAaMMCHBIIICC BO3MOKHOC YHCJIOBOC 3HAYCHHC

)+(1+sina)(1+ 1 j

sinax CoOs &

BoIpakeHus P = (l+ cos ) [1+
B10. Ilycte A A, ... A, ipaBWIbHBIA 14-MHOTOYTOJNBHUK . JlOKaXUTE, YTO MPsSMbIC
AA;, AA, 1 AA 1ilepeceKkaroTcs B OAHOU U TOU K€ TOUYKE.

B1l. IlycTtb 3a1aH BOUCAHHBIN YETHIPEXYTOJIbHUK ABCD . OKpPYXHOCTh C IUAMETPOM
AB tepecekaet npsimpie CA, CB, DA u DB BTOYkax E, F, G ¥ H COOTBETCTBCH-

HO (Bce oTimunbie oT A U B). [Ipsmble EF u GH mepecekaroTcs B ToUke | .
JlokaxuTte, uTo Ouccekrpuca yriaa GIF u npsmas CD NepHneHAUKYJISpPHBI.

B12. Ha mmockoctu mansl 2016 pa3audHBIX OKPYKHOCTEH, BCE MMEIOIIUE paguyc 1.
[Toka3zaTh, 4TO Cpelld HUX BCEr/a MOXHO BBIOpaTh 27 OKPYKHOCTEH Tak, YTOOBI: J1MOO
Jt00bIe B BHIOpaHHBIE OKPY>KHOCTH MEPECEKAIOTCS MEXy COOOM, IMOO HU OJHA Mapa
U3 BBIOPAHHBIX OKPYKHOCTEH HE IIEpeceKaeTcs Mexay coOOi.

Bpeﬂ/lﬂ 6bINOJIHEHUA — 4,5 aACmpOHOMUHECKUX Haca

Kaoiwcoas npasunvho pewennas 3aoaua oyenusaemcs 6 7 6a108.

KEJAEM YCIIEXOB!



